Dokonceni dukazu véty 2.7.

Matematika 2

10.3.2016

Véta 2.7. Necht K C R", n € N je uzavrend, omezend mnozina a f : K — R™, m € N je spojitd funkce.
Potom je [ stejnomérné spojitd.

Diikaz. Sporem: Necht tedy plati 3e > 0V > 0 Jz,y € K :

lz =yl <ON|[f(z) = FW)l = e

Volme postupné § = % pro n € N. Ke kazdému n € N tedy existuje dvojice xy,y, € K, pro kterou plati

1
I = wnll < - A Ga) = F)l = =

Pokud by obé mnoziny {x,}5°; a {y,}5>; byly kone¢né, potom z ||z, —yn|| < % bychom méli nutné z,, = y,
pro néjaké n € N, coz je ve sporu s || f(zn) — f(yn)|| > €.
Necht tedy napfiklad mnozina {z,}>2; C K je nekone¢nd. Potom mé dle véty (1.6) hromadny bod
x € R™, nebot je omezend (K je omezend). Ziejmé x € K (kazdé okoli x obsahuje néjaky bod z {z,,}°° ,, tj.
néjaky bod z K). Aviak K = K, nebot K je uzaviena. Tedy z € K, procez f je spojita v . Diky tomu lze
pro § najit dp takové, ze
€

2 € Usy(2) = [If(2) = fl2)ll < (1)
Najdéme n € N takové, aby ||z — 2, < %0 a zaroven n > %. Potom méame
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a tedy

do . do
Iz =yl < llz =zl +llzn —yull < 5 + 5 = do,
coz znamend y, € Us,. Diky (1) pak dostavame
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e <|If(wn) = flyn)ll < 1S (@n) = F@) + 1 (2) = Fya)ll < Z +

= s
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COZ je Spor. ]



